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•喜歡數學嗎？ 

•數學美麗嗎？ 

•數學令你哀愁嗎？ 

2 



那些年我們一起追的女孩 
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美麗篇 
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羅素數學之美 

  羅素：「數學，如果正確
地看它，不但擁有真理，
而且也具有至高無尚的美，
正如雕塑，是一種冷峻而
嚴肅的美…這種美沒有繪
畫或音樂華麗的裝飾，是
一種極致的純淨，只有最
偉大的藝術才能展現的一
種苛刻的完美。」  
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龐加萊論數學之美 

   數學家研究純數學
不在於它的實用，而
是從中獲得愉悅。而
之所以愉悅是因為數
學的美。 
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哈地論數學之美 

   數學家的模式和畫家
或詩人一樣ㄧ定是美
麗的。想法就像是顏
色或文字必定以和諧
的方式組合。美是最
優先的試驗，醜陋的
數學在這世界沒有永
久的位置。 
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費曼論數學之美 

  對不瞭解數學的人
而言，要深刻體驗數
學之美~大自然最深
層的美~是相當困難
的。如果你要瞭解大
自然、欣賞大自然，
你就必須理解它所說
的語言。 
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最美麗的數學公式 
—歐拉恆等式 



•1：人類懂得計數的第一個數 

•0：最沒有需要卻最實用的數 

•：與人類纏綿糾葛最久的數 

• i ：根本不能算是個數字的數 

•e：超越現實發想所產生的數 

 

 

歐拉恆等式何美之有 
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美麗數學公式的條件 

•Simplicity-簡明 

•Brevity-扼要 

•Depth-深度 

•Surprise-驚奇 
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愛奧尼亞學派 

•泰利斯 (Thales, BC 624-
546 ?) 

•亞氏譽為哲學之父 

•偉大的自然觀察家 

•空氣、水、土循環論 

•掌握天文與自然現象的規
律性 

•善於利用幾何進行測量 
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泰利斯測金字塔高 
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泰利斯測船離岸之距離 
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哀愁篇之一 

悲劇宿命? 
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博士熱愛的算式 
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博士熱愛的算式.mpg


美麗與醜陋只有一線之隔 
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1只要換邊一站，馬上可以使遺憾變圓滿 

1ie

01ie

博士熱愛的算式(公式篇).mp4


John Nash的美麗境界 
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美麗境界.mp4
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安德魯懷爾斯 
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故事的始做俑者~費馬 

•費馬（Pierre de 

Fermat）是十七世紀
時的法國專職律師，
也是一位業餘數學家 

(業餘數學家之王)。 

•費馬熱衷於整理古希
臘的數學典籍，亦習
慣性地將個人心得填
寫於書頁空白處。   
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大哉問 

•x2+ y2 = z2有無限多組整數解 

•x3+ y3 = z3有沒有整數解？ 

•x4+ y4 = z4有沒有整數解？ 

  ...... 

•對n>2，xn + yn = zn 呢？ 
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丟番圖的算術書 
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http://nsm1.nsm.iup.edu/gsstoudt/history/images/arithmetica.gif


費馬的頁角告白 
    ……另一方面，一個整數的立方不可能表示成兩
個整數立方的和，一個整數的四次方也不能表示成
兩個整數的四次方之和；或者更概括性的說，除了
平方之外，一個整數之n次方不能表示成另兩個整
數之n次方之和。我已為這個命題找到一個非常巧
妙的證明，然而這裡狹窄的篇幅不足以讓我寫
下......。 

25 



幼時的夢想 

   一位十歲的英國小男
生，和他的前輩牛頓
一樣，正在海灘嬉戲，
撿拾著小貝殼。當他
在圖書館被費馬最後
問題所吸引時，他還
不知道真理的海洋正
朝他湧來……。 
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我想我就在這裏結束！ 
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費瑪最後定理 (Fermat's Last Theorem) 紀錄片.mp4


裴瑞曼 

•龐加萊猜想：一個緊緻的三維空間，如果它上面每
一條封閉曲線都可以縮成一個點，則這個空間必定
和三維球相同(和四度空間的球面同胚)。 

•裴瑞曼在arXiv.org發表了三篇論文，證明了龐加萊
猜想。之後消聲匿跡，拒絕領獎，隱居山林。 
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http://zh.wikipedia.org/wiki/File:Mug_and_Torus_morph.gif


•這上面每一條封閉曲線都可以縮成一個點，所以這
個空間必定和二維球(三度空間的球面)同胚 
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這兩條封閉曲線無法縮成一個點，所以這空間無法
和二維球同胚 

//upload.wikimedia.org/wikipedia/en/9/9e/P1S2all.jpg
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張益唐與孿生質數猜想 

31 

http://www.google.com.tw/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=KinlO4Kx41Cv8M&tbnid=3htFpk1ENr7hRM:&ved=0CAUQjRw&url=http%3A%2F%2Fwww.youtube.com%2Fwatch%3Fv%3DDKhxtSQlHw0&ei=MX9TU-bRCIXskgWhsoDYDw&psig=AFQjCNEUe0AkloM3gzFzc4kkH__j2Vxfag&ust=1398067181150345


孿生質數猜想 

• (3,5), (5,7), (11,13), (17,19), (29,31),…稱為孿
生質數 

•是否存在無窮多個質數 p，使得p+2是質數？ 

• 2013年5月14日，《自然》雜誌報導，數學
家張益唐證明存在無窮多個質數對相差都
小於7000萬 

•至2014年4月Polymath計劃已將上界降至246 

 

32 



•奈許~~沉浸數學美麗境界的狂 

•懷爾斯~~幽閉自我而逐夢的靜 

•裴瑞爾曼~綻放煙火而隱世的執 

•博士~~執著最美數學公式的淒 

•張益唐~~堅定於孿生質數的寂 

•共同點：對數學之美的愛 

數學家與數學的美麗與哀愁 
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數學的美麗與哀愁 

•數學之美麗在於它宛如
綻放在旱地中的花朵，
充滿耀眼生命力。 

•數學之哀愁在於它宛如
綻放在旱地中的花朵，
一生自顧自美麗。 
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